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Resumo

Gruenhage em 1976[3] definiu o conceito de W-ponto e w-ponto a partir de um
jogo infinito entre dois jogadores, jogado da seguinte forma: Fixado um ponto x de
um espaço topológico X, o Jogador UM escolhe um aberto U0 tal que x ∈ U0, o
Jogador DOIS responde com um ponto x0 ∈ U0; o Jogador UM então escolhe um
aberto U1 contendo o ponto x, e o Jogador DOIS escolhe algum ponto x1 ∈ U1, e assim
por diante; o Jogador UM vence o jogo se a sequência de pontos selecionados pelo
Jogador DOIS convergir para x. O ponto x é um W-ponto se o Jogador UM possuir
uma estratégia vencedora neste jogo, e é chamado de w-ponto se o Jogador DOIS
não possuir uma estratégia vencedora. Pensando em um ambiente apenas conjuntista
e tendo em mente posśıveis similaridades e generalizações com a noção de filtro de
vizinhanças, surgiu-nos a noção de W-filtro que é definida através de um jogo infinito
entre dois jogadores, jogado da seguinte forma: Fixado um filtro qualquer F de um
conjunto X, o Jogador UM escolhe um subconjunto F0 ∈ F , o Jogador DOIS responde
com um ponto x0 ∈ F0; o Jogador UM então escolhe um subconjunto F1 ∈ F , e o
Jogador DOIS escolhe algum ponto x1 ∈ F1, e assim por diante; o Jogador UM vence
o jogo se F ⊆ {A ⊆ X : ∃m[{xn : n ≥ m} ⊆ A]}. O filtro F é um W-filtro se o
Jogador UM possuir uma estratégia vencedora neste jogo, e é chamado de w-filtro se o
Jogador DOIS não possuir uma estratégia vencedora[1]. Trabalhando com ultrafiltros
notamos uma relação entre noções conjunt́ısticas e as topológicas; por exemplo, veremos
na apresentação que um ultrafiltro F é um W-filtro de um conjunto X se, e somente
se, F é um W-ponto na extensão de Katětov[2] do espaço topológico X munido com a
topologia discreta. Como trabalho futuro nesta linha, mais tipos de pontos consonantais
como em [4] serão explorados.
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