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Abstract

Uma variedade dualmente flat é uma tripla (M, h, V), onde (M, h) é uma variedade
Riemanniana e V é uma conexao linear flat sem torcao, cuja conexao dual V* com
respeito & h é também flat e sem torgdo. Um reticulo paralelo em (M,h,V) é uma
colegdo de campos de vetores X7, ..., X,, (n = dim(M)) que sdo paralelos e linearmente
independentes em cada ponto de M. Um reticulo paralelo define naturalmente uma
agdo de Z" sobre TM (pelas translagoes ao longo das fibras).

Dada uma variedade dualmente flat conexa (M, h, V) munida de um reticulo paralelo
X = (Xy, ..., Xy), a construgao de Dombrowski implica que (i) TM/Z™ possui natural-
mente uma estrutura de Kéahler, e (ii) existe naturalmente uma acao livre, isométrica e
holomorfa do toro T™ = R™/Z"™ sobre TM/7".

Seja N uma variedade de Kéhler conexa de dimensao real 2n, munida com uma agao
do toro @ : T x N — N isométrica, holomorfa e efetiva. Denotamos por N° o conjunto
dos pontos p € N onde a acao @ é livre. Dada uma variedade dualmente flat conexa
(M, h,V) de dimensao n, dizemos que:

e N ¢é uma torificacdo de M se existem um reticulo paralelo X e um isomorfismo
de Kéhler F' : TM/Z™ — N° que é equivariante em relagdo as agoes to toro T™
sobre TM/Z™ e N.

e M é torica se N é regular, isto é, simplesmente conexa, completa e a métrica de
Kahler é analitica real.

Objetivo: classificar as variedades dualmente flat conexas unidimensionais (M, h, V)
que tenham uma torificacio N, a qual satisfaz as seguintes condigoes: (1) M tem um
sistema de coordenadas afim global z : M — R, (2) N ¢ regular e (3) o espago das
fungoes de Kéhler em N separa os pontos de N.

Denotamos por F(c) a forma espacial complexa completa e simplesmente conexa de
dimensao complexa 1, e de curvatura seccional holomorfa constante igual a ¢ € R. E
facil definir, para cada ¢ € R, uma variedade dualmente flat térica M., a qual tem como
torificagao regular F'(c). Com isso, provamos um dos resultados principais deste artigo,
o qual é a seguinte classificacdo:
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TEOREMA. Uma variedade dualmente flat conezxa e unidimensional (M, h, V) tem
uma torificacio N que satisfaz as condigdes (1), (2) e (3) se, e somente se, M = M,
(isomorfismo de variedades dualmente flat) para algum ¢ € R.

Observamos que se M = M, entdo existe um isomorfismo de Kéhler equivariante
entre N e F(c).

Para determinados valores de ¢ € R, a variedade M, é realizada como uma var-
iedade estatistica apropriada, munida da sua estrutura natural de variedade dual-
mente flat (métrica de Fisher e conexao exponencial). Podemos citar como exemplos
Mo, M1 e M_1,comn € {1,2,...}, que sdo isomorfos, respectivamente, as familias
exponeﬁcias de Poisson, Binomial e Binomial Negativo.
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